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ทบทวน คณติศาสตร์ ที่ตอ้งใช ้ในฟสิกิส์ ม.ปลาย 

ภาพรวมที่ตอ้งใชบ้อ่ย ๆ 

   1. การบวก ลบ คูณ หาร เลขจ านวนจริง      

   2. เลขยกก าลัง รากท่ี n  เลขยกก าลังฐาน 10 และสญักรณ์วิทยาศาสตร์  

   3. การแก้พหุนามตัวแปรเดียวและหลายตัวแปร 

   4. เรขาคณิต 

1) มุม 

2) ทิศทาง 

3) เส้นขนาน 

4) มุมฉาก 

5) สามเหลี่ยม  

6) สี่เหลี่ยม  

7) วงกลม 

   5. สามเหลี่ยมมมุฉาก-สามเหลี่ยมใด ๆ และตรีโกณมิต ิ

   6. พื้นผิวและปริมาตร 

1) ความยาวเส้น 

2) พื้นท่ี 
3) ปริมาตร 

    7. การบวกเวกเตอร์เริ่มต้น  

    8. การโปรเจกต์เวกเตอร์เข้าแกน = การแตกเวกเตอร์ 

    9. การประยุกต์ใช้เส้นจ านวนบอกทิศทางของเวกเตอร์ใน 1 มิติ 

   10. การประยุกต์ใช้กราฟ 

1) ลักษณะกราฟ 

2) การหาความชันกราฟ 

3) การหาพื้นท่ีใต้กราฟ 

 

สิ่งส าคญัท่ีสดุ ส าหรับการเรียนฟิสิกส์ในระดับชั้นมัธยมปลาย คือ .. 

1) ต้องรู้ว่า ฟิสิกส์จริง ๆ ทฤษฎมีีนิดเดียว ทุกบท 

2) กรณีท่ีเห็นว่าแตกยิบย่อยไดเ้ป็นแบบน้ันแบบน้ี และแบบนู้น เกิดจากการแตกการแก้คณิตศาสตร์ 

3) อย่าจ า ว่าเจอแบบน้ีแก้แบบน้ี เจอแบบน้ันต้องแก้แบบน้ัน ไม่ว่าจะเป็นบทไหนก็ตาม 

4) แยกปัญหาให้ดี ว่าตัวเองแก้ฟิสิกส์ไม่ได้ (ไม่รู้จักตัวแปร ไม่รู้สูตร) หรือรู้ฟิสิกส์ แต่แก้เอาค าตอบ

หรือองค์ประกอบของตัวแปรท่ีต้องใช้คณิตศาสตรช์่วยออกมาไม่ได้ 

5) ภาพรวมของคณิตศาสตรท่ี์ใช้ในฟิสิกส์ มาจากคณิตศาสตร ์มัธยมต้น (เกือบท้ังหมด) 

6) เก็บพื้นฐานคณิตศาสตรต์รงน้ีไว้ให้ด ีสลับใช้ไปมาในอีกหลาย ๆ เร่ืองแน่นอน 
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การฝกึมองโจทย์ฟสิกิส์เปน็พหนุามหลายตวัแปร 
 

ภาพรวมของคณิตศาสตร์ในการแก้โจทย์พหุนาม 

(1) ไม่ทราบค่า 1 ตัวแปร  ควรมี ____ สมการ 

(2) ไม่ทราบค่า 2 ตัวแปร ควรมี ____ สมการ 

(3) ไม่ทราบค่า 3 ตัวแปร ควรมี ____ สมการ 

       ในระดับคัดค่าย ควรจะตันท่ี 3 ตัวแปร ถ้ามากกว่าน้ี จะโตไปใช้เมทริกซ์เพ่ือแก้ค าตอบ 

ภาพรวมโจทย์ที่มักเจอ 

(1) เหตุการสัมพันธ์กัน 

(2) เหตุการณ์ต่อเน่ืองกัน 

 

ตัวอย่าง   

ปริมาณในการเคลื่อนท่ี   อัตราเร็ว (___) 

    ความเร็ว (___) 

การเคลื่อนท่ีแนวตรง ควรรู้ การเปลี่ยนแปลงต าแหน่ง (___) = การกระจัด (___) 

ความเเร็ว v คงท่ี   ความเรง่ a คงท่ี    การตกอิสระ  
               (ภายใต้แรงโน้มถ่วง g) 

 
 
 
 
 
 
 

1. [สมาคม] อนุภาคหน่ึงเคล่ือนท่ีไปตามเส้นรอบวงของวงกลมวงหน่ึงได้ 1/4 รอบ ด้วยอตัราเร็วเฉล่ีย v 

ในช่วงเวลาหน่ึง จงหาขนาดของความเร็วเฉล่ียของอนุภาคในช่วงเวลาเดียวกนัน้ี        [
2√2

π
v] 
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2. [60] ลิฟตต์วัหน่ึงเดิมอยู่น่ิง จากนั้นเคล่ือนท่ีขึ้นดว้ยอตัราเร่งคงตวั 2.0 เมตร/วินาที2 ในทิศขึ้น เม่ือเวลาผ่าน

ไป 2.0 วินาที หลอดไฟซ่ึงอยูสู่งจากพื้นลิฟต ์2.95 เมตร เร่ิมหลุดจากเพดานลิฟต ์จงหาวา่ หลอดไฟจะอยูใ่น

อากาศนานก่ีวินาที ก่อนท่ีจะกระทบพื้นลิฟต ์ก าหนดให ้g = 9.8 เมตร/วินาที2 

1. 
1

2
 

2. 
1

√2
 

3. √2 

4. 
3

√2
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. [61] โยนลูกเทนนิสขึ้นในแนวด่ิง 3 ลูก ติดต่อกนั จากต าแหน่งเดียวกนั ดว้ยอตัราเร็วตน้ 9.80 เมตรต่อ-

วินาที เท่ากนั โดยเวน้ช่วงเวลาระหวา่งการโยนลูกถดัไป 1.00 วินาที  

จงหาวา่ลูกเทนนิสลูกท่ี 2 และ 3 จะสวนกนัท่ีระยะความสูงจากต าแหน่งท่ีโยนก่ีเมตร 

1. 1.2 

2. 3.7 

3. 4.9 

4. 6.1 
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การบวกเวกเตอร์เริ่มตน้ 
 

1. ข้ามขั้นไปจับ ว่าของฟิสิกส์หลัก ๆ ใช้การวาดเวกเตอร์เพิ่อมองภาพรวมของมุมส าหรับค านวณเท่าน้ัน 

2. ส่วนใหญ่จะใช้ตรโีกณพื้นฐาน สามเหลี่ยมมุมฉาก สามเหลี่ยมใด ๆ เพือ่การแก้ค าตอบ 

3. ทุกปริมาณที่เป็นเวกเตอร์ในฟิสิกส์ ใช้หลักการเดียวกันท้ังหมด 

ตัวอย่าง  แรง, ความเร็วลัพธ์, โมเมนตัม และสนามของแรง (เจอบ่อยเป็นสนามไฟฟ้า) 

4. ภาพรวมการรวมเวกเตอร์ 

1) เวกเตอร์ 1 มิติ (อยู่บนแนวตรง ท้ังทิศเดียวกันและทิศตรงข้าม) 

      ทิศเดียวกัน 

 

      ทิศตรงข้าม 

 

      ทิศผสม 

 

 

2) เวกเตอร์ 2 มิติ (มีราบ-ด่ิง/เอียง-เฉยีงผสมกัน) 

      เวกเตอร์ตั้งฉาก 

 

 

 

      เวกเตอร์ท ามุม θ ใด ๆ ต่อกัน 

 

 

 

3) การเท่ากันของเวกเตอร์ ต้องเท่าท้ังขนาดและทิศทาง  
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การประยุกตต์รโีกณมติ ิ
 

1) สามเหลี่ยมมุมฉาก 

    ความสัมพันธ์ของด้าน     

  _________________________________ 
 
    ความสัมพันธ์ของมุม (เติบโตมาจากสามเหลี่ยมคล้ายแบบ ด้าน-ด้าน-ด้าน) 

     นิยามค่าตรีโกณ  

       ________________________  

       ________________________  

       ________________________  

     ส่วนกลับของค่าหลักในตรโีกณ 

  ________________________  ________________________ 

  ________________________  ________________________ 

  ________________________  ________________________ 

 

           ตัวอย่าง  

    sinθ  =  _______ =  _______  cosecθ =  _______ =  _______ 

    cosθ = _______ =  _______  secθ     =  _______ =  _______ 

    tanθ =  _______ =  _______   cotθ     =  _______ =  _______ 

 

          ตัวอย่าง  ถ้า sin A = 
5

13
  จงหาค่าของ cos A และ tan A 

 

 

          ตัวอย่าง  ถ้า tan C = 1 จงหาค่าของ sin C และ cos C 

 

 

 

θ 

3 
5 

4 
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2) คา่ตรีโกณของมุมที่ตอ้งรู้จกั 

                 Note !! อย่ายึดติดว่าต้องมีมมุถึงจะถอดค่าตรโีกณได้ อัตราส่วนด้านมาก่อนมุม 

[1] สามเหลี่ยมด้าน 3-4-5 

   ___________ ___________   ___________ ___________ 

  ___________ ___________   ___________ ___________ 

  ___________ ___________   ___________ ___________ 

[2] สามเหลี่ยมมุม 45°-45° 

  ___________ ___________   ___________ ___________ 

  ___________ ___________   ___________ ___________ 

  ___________ ___________   ___________ ___________ 

[3] สามเหลี่ยมมุม 30°-60° 

  ___________ ___________   ___________ ___________ 

  ___________ ___________   ___________ ___________ 

  ___________ ___________   ___________ ___________ 
 

 

[4] คา่ตรีโกณ VS มอืซา้ยหงายมอื  

   นับ น้ิวเหลือซ้าย    

นับ น้ิวเหลือขวา    

นับ ซ้าย : ขวา 

 

มุม 
ค่า 

0° 30° 45° 60° 90° 

sin θ      

cos θ      

tan θ      
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A 

B 

O 
θ 

4. [สามญั’60] จากรูปหากท าการกดแท่งไม ้PQ ลงด้วยความเร็ว u⃑  ล่ิมรูปสามเหล่ียม ABC จะเคล่ือนท่ีไป

ทางซา้ยดว้ยความเร็วขนาดเป็นเท่าใด 

1. ucosα   

2. usinα    

3. ucosecα 

4. usecα    

5. ucotα 

 
 

5. [สามญั’59] จากรูปจงหาความเร่งบนพื้นเอียงของวตัถุในแนว AB 

1. gsinθ   

2. gcosθ   

3. gtanθ 

4. gsin(θ/2)   

5. gcos(θ/2) 

 

 

 

 

6. [60] กระดานล่ืนเป็นเคร่ืองเล่น โดยทัว่ไปมกัออกแบบให้ช่วงบนของกระดานมีความชนัมาก แลว้ค่อย ๆ 

ลดความชนัลงท่ีปลายดา้นล่างของกระดาน ขนาดของความเร็วและและขนาดของความเร่งของเด็กขณะท่ี

เล่นกระดานล่ืนจะเป็นอยา่งไร 

1. ขนาดของความเร็วและความเร่งมีค่าคงท่ี 

2. ขนาดของความเร็วและความเร่งเพิ่มขึ้น 

3. ขนาดของความเร็วเพิ่มขึ้น ขนาดของความเร่งคงท่ี 

4. ขนาดของความเร็วเพิ่มขึ้น ขนาดของความเร่งลดลง 
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7. [สมาคม] มวล m ไถลลงจากยอดคร่ึงวงกลมลื่นรัศมี R = 20.0 เซนติเมตร  

 

จงหาวา่มวล m จะหลุดออกจากผิวทรงกลมท่ีระดบัความสูงก่ีเซนติเมตรจากพื้น  

1. 5.00 cm 

2. 6.67 cm  

3. 10.0 cm 

4. 13.33 cm 

5. 15.00 cm 

 

 

 

8. [59] ลูกตุม้อย่างง่ายมวล m ยาว l ปล่อยจากหยุดน่ิงจากมุม θ0 จงหาความตึงในสายของลูกตุม้เม่ือแกว่ง

มาถึงต าแหน่งเชือกท ามุม θ กบัแนวด่ิง                  [mg(3cosθ - 2cosθ0)] 
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     ตัวผกผันของฟังกช์ันตรโีกณ (arc____) 

        กรณีคุ้นค่าตรีโกณน้ัน ๆ         กรณีไม่คุ้นค่าเลย 

  ___________________________  ___________________________ 

  ___________________________  ___________________________ 
 

          ตัวอย่าง จงหาค่าของมมุ θ ดังต่อไปน้ี 

  1)  sinθ  =  
1

2
    2)   cosθ  =  

3

5
 

 

  3)  sinθ  =  
2

3
    4) tanθ   =   4 

 

  5)  sinθ  =  μ    6) cosθ   =  1  - μ2  

 
 

    ต้องรู้ ความสัมพันธ์ของ sine และ cosine ของมุมใด ๆ 

      มุมรวมกันของมมุเท่ากับมุมฉาก 

กรณีท่ี _________________________    จะได้ว่า ______________________________ 

          ตัวอย่าง sin30° = _____________________  cos53° = _____________________ 

   cos30° = _____________________  sin45° = _____________________ 

      ผลรวมกันของมุมเท่ากับเส้นตรง 

                      ผลรวมกันของมมุเท่ากับเส้นตรง 

   กรณีท่ี _________________________    จะได้ว่า ______________________________ 

         ______________________________ 

          ตัวอย่าง sin150° = _____________________  sin135° = ____________________ 

   cos120° = _____________________  cos135° = ____________________ 

      ผลรวมก าลังสองของค่า sine และ cosine จะได้ว่า ___________________________________________ 

          ตัวอย่าง ก าหนดให้ sinθ  = μ จงหาค่าของ cosθ 
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9. [สามญั’57] ท่อนไมโ้ตสม ่าเสมอวางปลายบนพิงก าแพงล่ืน ปลายล่างอยู่บนพื้นฝืดมีสัมประสิทธ์ิแรงเสียด

ทานเป็น µ จงหาค่าของ θ ท่ีโตท่ีสุดท่ีท่อนไมส้ามารถพิงอยูไ่ดโ้ดยไม่ไถลลง 

1. arctan(µ)  

2. Arctan(2µ)  

3. arctan(1/µ)  

4. arctan(1/2µ)  

5. arctan(µ + 1

µ
)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10. [สามญั’56] ฉายแสงตกกระทบตั้งฉากตั้งฉากกบัแท่งวงกลมรัศมี R วงกลมดงัรูป ซ่ึงมีดชันีการหกัเห n ท าการ

เล่ือนต าแหน่งแสงจนกระทัง่ต าแหน่งของแสงแสดงดงัรูป เร่ิมเกิดการสะทอ้นกลบัหมดท่ีจุด B พอดี 

 

จงหาระยะ OA เม่ือ n > 
2

√3
 

1. 
R

2
    

2. 
R

2

n

√n2+1
  

3. 
R

2

n

√n2-1
   

4. R
n

√n2+1
  

5. R
n

√n2-1
 

 

ก าแพงลื่น 

พื้นฝืด ส.ป.ส. µ 

θ 
g 
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11. [66] จังหวะท่ีมวล m ก าลังเคล่ือนท่ีเร็ว u ในทิศบวกของแกน OX ของระบบเฉ่ือย OXY นั้น มันระเบิด

ออกเป็นสองช้ิน คือ αm กบั (1 – α)m ดงัรูป 

 

หาก αm มีความเร็ว v ในทิศ OY จงหาทิศทางท่ีช้ิน (1 - α)m เคล่ือนท่ีวา่ท ามุม Ɵ เท่าไรกบัแกน OX 

1. tanθ =
v

αu
 

2. tanθ =
αv

u
 

3. tanθ =
αu

v
 

4. tanθ =
u

αv
 

 

12. [65] จงหาค่ามุม θ ท่ีสนามไฟฟ้าลพัธ์ E ท่ีจุด (a, a) ท ากบัแกน OX E เกิดจากประจุ +2Q กบั -Q ท่ีต าแหน่ง 

(0, 0) กบั (2a, 0) ตามล าดบั 

1. 60° 

2. 45° 

3. arctan
1

√2
 

4. arctan
1

3
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13. [สมาคม] มวล m ความเร็ว 5 เมตร/วินาที ว่ิงเขา้ชนมวล m เท่ากนัซ่ึงอยู่น่ิง แบบไม่ผ่านจุดศูนยก์ลางมวล 

หลงัชนมวลท่ีถูกชนเคล่ือนท่ีในทิศ 37 องศา กบัแนวการเคล่ือนท่ีของมวลท่ีว่ิงเขา้ชน และมีความเร็วเป็น 4 

เมตร/วินาที มวลแรกจะท ามุมเท่าใดกบัทิศการเคล่ือนท่ีก่อนชนและมีขนาดของความเร็วหลงัชนเป็นเท่าใด 

1. มุม 37 องศา ขนาดเป็น 4 เมตร/วินาที 

2. มุม 37 องศา ขนาดเป็น 5 เมตร/วินาที 

3. มุม 53 องศา ขนาดเป็น 3 เมตร/วินาที 

4. มุม 53 องศา ขนาดเป็น 4 เมตร/วินาที 

 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

14. [63] ดีดโพรเจคไตลข์ึ้นจากจุด O เม่ือเวลา t = 0 ดว้ยความเร็วตน้ u และมุมตั้งตน้ θ จงหาค่าของ tanΦ ท่ี 

ณ เวลาใด ๆ เม่ือ Φ เป็นมุมท่ีเวกเตอร์ความเร็ว v ท่ีเวลา t นั้น ท ากบัทิศบวกของแกน X  

ใหต้อบในเทอมของ u, θ, g และ t                  [tanθ -
gt

cosθ
] 
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3) สามเหลี่ยมใด ๆ 
       สัดส่วนระหว่างด้านและ sin ของมมุตรงข้าม 

 

 

       การหาความยาวด้านท่ีเหลือ จากอีกสองด้านท่ีทราบมุมประกอบ 

   

 

 

 

 

 

 

    การประยุกต์ใช้ในวิชาฟิสิกส์ การหาขนาดของเวกเตอร์ เช่น _____________________________ 

1) การหาแรงลัพธ์ 

 

 

 

2) การหาโมเมนตัมลัพธ์ 

 

 

 

3) การค านวณสมดุล 3 แรงของลามี 
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15. [สามญั’59] ระบบสมดุล แขวนน ้ าหนัก W ดว้ยเชือกเบามาก AC และ BC โดยจุดท่ีตรึงเชือก A และ B ท่ี

เพดานซ่ึงอยูใ่นแนวระดบัเท่ากนั ดงัรูปจงหาแรงตึงเชือก T ในเส้น AC วา่มีค่าเป็นเท่าใด 

1. 
sinθ1

sin (θ1+θ2)
W   

2. 
sinθ2

sin (θ1+θ2) W 

3. 
cosθ1

sin (θ1+θ2)
W   

4. 
cosθ2

sin (θ1+θ2)
W 

5. 
cosθ2

cos (θ1+θ2)
W 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

16. [สามญั’61] สปริงยาว 2L ถูกผูกดว้ยวตัถุมวล m ท่ีก่ึงกลางแลว้ท าให้สปริงยืดออก แลว้มีลกัษณะเป็นดงัรูป 

หากก าหนดใหค้่าคงตวัของสปริงเป็น K จงหาวา่น ้าหนกั w ท่ีผกูติดสปริงน้ีมีค่าเป็นเท่าใด 

1. 2KL(cotθ - cosθ)   

2. 2KL(sinθ - cosθ) 

3. 2KL(tanθ - cosθ)   

4. 2KL(cosecθ - cosθ) 

5. 
2KL

(cotθ - cosθ)
 

   

 

 

 

 

 

T θ1 θ2 

A B 

C 

W 
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การประยุกตต์รโีกณมติ ิ 
 

1. วงกลม 1 หนว่ย    คู่อันดับ ท่ี Q1 

 

      จุดสังเกต กรณหีาค่าตรีโกณของมุมป้าน 

        sin θมุมป้าน  =   _______________  

        cos θมุมป้าน  =   _______________ 

 

          set 30°    

 

 

 

 

          set 45° 

 

 

 

 

 

          set 60°     
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2. สมการคลื่น (wave function) อธิบาย การส่ันในการเคลื่อนท่ีฮาร์โมนิกอย่างง่าย 

การส่ันของตัวกลางเมื่อคลื่นเคลื่อนท่ีผ่าน 

ต้วอย่าง 1  Y = AsinX 

X (°) 0 30 60 90 120 150 180 210 240 270 300 330 360 390 

Y               

 

ต้วอย่าง 2  Y = Asin(X + 30°) 

X (°) 0 30 60 90 120 150 180 210 240 270 300 330 360 390 

Y               

 

3. สูตรตรโีกณพืน้ฐานท่ีควรรู ้

ผล บวก/ลบ       sin (A ± B)   =  sin A cos B  ± cos A sin B 

        cos (A ± B)   = cos A cos B ∓ sin A sin B 

มุม 2 เท่า       sin2A = 2sinAcosA        cos2A = 2cos2A – 1  

ผลรวม       sin A  + sin B   =   2 sin (
A + B

2
) cos (

A - B

2
) 

        cos A  + cos B   =   2 cos (
A + B

2
) cos (

A - B

2
) 

เอกลักษณ์ตรีโกณ      sin2 θ + cos2 θ  = 1 

        sin (90° - A) = cos A       cos  (90° - A) = sin A 

        sin (180° - A) = sin A       cos (180° - A) = -cos A 
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17. [66] ก าหนดให้คล่ืน Ψ1(x,t) = sin(x - t) และ Ψ2(x,t) = sin(x + t) ซ่ึง x แทนต าแหน่งบนแกน OX 

และ t แทนเวลา กราฟขอ้ใดเป็น Ψ(x,t)  ≡  Ψ1 + Ψ2 ท่ีเวลา t = π 

 

 1.      2.   

 

 

 

 3.   *      4.  

 

 

 

 

 

 

 

 


